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Stochastische Differentialgleichungen

10. Übungsblatt

1. Es sei M ein positives Martingal mit M(0) = 1 auf einem filtrierten Wahrscheinlich-
keitsraum (Ω,F ,F, P ). Für T > 0 sei

Q(A) =

∫
A

M(T )dP, A ∈ FT .

Dann ist Q ein Wahrscheinlichkeitsmaß auf FT und für alle 0 ≤ s ≤ t ≤ T und
ξ ∈ L1(Ω,Ft, Q) gilt:

EQ[ξ|Fs] =
1

Ms

EP [M(t)ξ|Fs]

P - und Q-fast sicher.

2. Es sei W eine Brownsche Bewegung auf (Ω,F ,F, P ) und Y ein adaptierter Prozess mit
Y 1[0,T ] ∈ V ∗ für jedes T > 0. Dann gilt:

M(t) = exp{
∫ t

0

Y (s)dW (s)− 1

2

∫ t

0

Y 2(s)ds}, t ≥ 0

ist ein Martingal genau dann, wenn E[M(t)] = 1 für alle t ≥ 0.


