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Stochastische Differentialgleichungen

11. Übungsblatt

1. Gegeben sei ein Black-Scholes-Modell mit µ = r = 0 und σ = 1. Wir definieren einen
Portfolioprozess π mittels folgender Konstruktion: Zu T > 0 seien

tk = T (1− 2−k), ck =
√
T2−k, k ≥ 0,

τ = inf{tk > 0; W (tk)−W (tk−1) ≥ ck} ∧ T,

xj = xj−1 +
1− xj−1

cj
(W (tj ∧ τ)−W (tj−1 ∧ τ)) , j ≥ 1, x0 = 0,

π(t) =
∞∑
j=0

1− xj−1
cj

1(tj∧τ,tj+1∧τ ].

Zeigen Sie:

• τ ist eine Stoppzeit mit τ < T P -fast sicher.

• π ist ein Portfolioprozess.

• Für den zu π gehörenden Vermögensprozess V (0,π) mit Anfangskapital 0 gilt:

V (0,π)(T ) ≥ 1

P -fast sicher.


