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Stochastische Differentialgleichungen

12. Übungsblatt

1. Sei (Ω,F ,F, P ) ein Wahrscheinlichkeitsraum, der eine eindimensionale Brownsche Be-
wegung trägt. Wir nehmen an, dass F die Augmentierung der Brownschen Filtrierung
ist. Sei ξ ∈ L2(Ω,FT , P ). Zeigen Sie, dass
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]
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für n→∞ in L2(Ω,FT , P ) gegen ξ konvergiert.

Hinweis: Für festes n ∈ N sei

An :=

{
n−1∑
i=0

ηi(W (T (i+ 1)/n)−W (Ti/n))| ∀i ηi ∈ L2(Ω,FT i/n, P )

}
.

Zeigen Sie:

• Es existiert eine Folge (ξn) mit ξn ∈ An für jedes n ∈ N, so dass (ξn) in L2(Ω,FT , P )
gegen ξ − E[ξ] konvergiert.

• Für jedes n ∈ N ist An ein abgeschlossener Unterraum von L2(Ω,FT , P ).

• Die orthogonale Projektion πAn auf An ist gegeben durch
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