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Stochastische Differentialgleichungen

4. Übungsblatt

1. Es seien W eine Brownsche Bewegung auf (Ω,F ,F, P ), t > 0 und α ∈ [0, 1]. Berechnen
Sie in Abhängigkeit von α den L2(Ω,F , P )-Grenzwert

lim
|π|→0

∑
ti∈π\{t}

W (αti + (1− α)ti+1)(W (ti+1)−W (ti)),

wobei π die Partitionen von [0, t] durchläuft.

2. Es seien W eine Brownsche Bewegung auf (Ω,F ,F, P ) und

X(t) =

∫ t

0

(
1(0,∞)(W (s))− 1(−∞,0](W (s))

)
dW (s).

Zeigen Sie, dass X eine Brownsche Bewegung auf (Ω,F ,F, P ) ist und dass

W (t) =

∫ t

0

(
1(0,∞)(W (s))− 1(−∞,0](W (s))

)
dX(s),

−W (t) =

∫ t

0

(
1(0,∞)(−W (s))− 1(−∞,0](−W (s))

)
dX(s).


