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Stochastische Differentialgleichungen

9. Übungsblatt

1. Es sei D ∈ N und (Ω,F ,F, P ) ein filtrierter Wahrscheinlichkeitsraum, der eine D-
dimensionale Brownsche Bewegung W̃ trägt. Für Konstanten κ ∈ R, σ > 0 und eine
nichtnegative F0-messbare Zufallsvariable X0 sei

Yd(t) := e−κt/2
(√

X0/D +
σ

2

∫ t

0

eκs/2dW̃d(s)

)
.

Ferner seien

X(t) :=
D∑
d=1

(Yd(t))
2

W (t) :=
D∑
d=1

∫ t

0

Yd(s)√
X(s)

dW̃d(s)

Zeigen Sie: Das Triple (X,W ), (Ω,F , P ), F ist eine schwache Lösung der stochastischen
Differentialgleichungen

dX(t) =

(
Dσ2

4
− κX(t)

)
dt+ σ

√
|X(t)|dW (t)

mit Anfangsverteilung µ(A) = P ({X0 ∈ A}).


