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Aufgabe 1. (2.54+1.54+2 Punkte)

i) Berechnen Sie — falls existent — die Grenzwerte
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i1) Berechnen Sie — falls existent — die Grenzwerte
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i7i) Berechnen Sie — falls existent — die Grenzwerte
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Aufgabe 2. (243 Punkte) Es sei f(x) = In(1 +z), n = 2, hy = 1/8, hy = 1/16,
hy = 1/32. Berechnen Sie einen Néherungswert (“Extrapolation zum Limes h — 07, 8
Nachkommastellen) fiir f/(0)

i) mittels des Differenzenquotienten;

i1) mittels des zentralen Differenzenquotienten (als Polynom in h?).

Aufgabe 3. (2424141 Punkte) Eine Zerlegung Z* von I heiit Verfeinerung der Zerle-
gung Z von [, falls alle Teilpunkte von Z auch Teilpunkte von Z* sind.

Zeigen Sie:

i) Ist Z* eine Verfeinerung von Z, so folgt
Sz(f) <8z.(f) < Sz(f) < Sz(f) -

Bitte wenden.



i1) Fiir zwei beliebige Zerlegungen 2, Z5 von I gilt
Sz, (f) <95(f).

i11) Fir jede Zerlegung Z von [ ist

Tyt £ < S5(4) < 52(4) < T]sup f

iv) Fir eine beliebige Zerlegung Z von [ gilt
S:(f) <Z(f) <Z(f) < S=(f) -

Aufgabe 4. (3 Punkte) Es sei I = [0, 1]. Gibt es eine beschriankte Funktion f: I — R,
die nicht von der Klasse R(I) ist?
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