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Versehen Sie Thre Losungen mit Threm Namen. Mit einem (*) gekennzeichnete Aufgaben
werden in der Ubung gemeinsam erarbeitet; die restlichen Aufgaben sind in schriftlicher
Form abzugeben.

Aufgabe 26.
Zeigen Sie, dass die Laplace—Gleichung Au = 0 rotationsinvariant ist, d.h. ist u : R — R
harmonisch und A € R™™" eine orthogonale Matrix, so ist auch v(z) := u(Az) harmo-
nisch.
Aufgabe 27.
Seien Q@ C R™ (n > 2) offen, 9 € Q und h : Q — {zp} — R harmonisch mit

TG R—)
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Zeigen Sie, dass h nach x¢ harmonisch fortsetzbar ist (vgl. Satz 3.3 in § I11.3 der Vorle-
sung).

Eine Funktion u € C°(Q) (2 C R™ offen) heift subharmonisch (superharmonisch) auf €, falls
fiir jede Kugel B € Q gilt: Fiir jede Funktion h € C?(B) N C°(B) mit VA =0 in B und u < h
(bzw. u > h) auf OB gilt v < h (bzw. u > h) in B.

Aufgabe 28.
Seien  C R™ offen und u € C%(Q). Zeigen Sie:

a) Ist u subharmonisch (superharmonisch) auf Q und v € C?(2) harmonisch, so ist u+v

subharmonisch (superharmonisch) auf .

b) (*) Folgende Aussagen sind dquivalent:



i) w ist superharmonisch auf €.
ii) Fiir jede Kugel B,.(z) € Q ist

n—1
u(z) = ]éBT(x) u(z) dH" ™ (2).

iii) Fiir jede Kugel B,(z) € Q ist

u(z) > ]Z;T(a:) u(z) dz.

Aufgabe 29.

Seien u,v € C°(Q) superharmonisch auf € und sei ¢ > 0. Zeigen Sie:
a) cu ist superharmonisch, —cu ist subharmonisch.
b) u+ v ist superharmonisch.

¢) min{u, v} ist superharmonisch.

Die Ubungsblitter sind auch auf unserer Homepage erhiltlich:

http://www.math.uni-sb.de/ag/fuchs/ag-fuchs.html/

Froly Weihnadgten und viel Cetolg im nenen Fahe!



