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Versehen Sie Thre Losungen mit Threm Namen. Mit einem (x) gekennzeichnete Aufgaben
werden in der Ubung gemeinsam erarbeitet; die restlichen Aufgaben sind in schriftlicher
Form abzugeben.

Aufgabe 30.

Sei u € C°(R™) eine subharmonische Funktion mit lim, . u(z) < 0. Beweisen Sie:
u < 0 in R". (Hinweis: Betrachten Sie eine Folge () mit u(2y,) ~= supyegn w(x) und
benutzen Sie das Maximumprinzip fiir subharmonische Funktionen.)

Aufgabe 31. (%)

Seien ©Q C R” offen und B € 2 eine offene Kugel. Fiir eine Funktion u € C°(£2) und eine
auf B harmonische Funktion h mit Randwerten u|sp definiert man den Perron—Projektor

(harmonischer Lift):
h ; € B,
U(zx) := (@) v
u(z) ; ze€Q—B.

Zeigen Sie: Es ist U € C%(Q) und es gilt
u subharmonisch auf @ == U subharmonisch auf €.

(Hinweis: Betrachten Sie fiir eine beliebige Kugel B’ € Q eine auf B’ harmonische Funk-
tion A/ € C°(B’) mit U < A’ auf OB’, und zeigen Sie U < h' auf B’; vgl. § 1.4 der
Vorlesung.)




Aufgabe 32. (%)

Seien 2 C R" offen und beschrénkt, und sei w = w¢ eine lokale Barriere in einem
Punkt £ € 09Q. Zeigen Sie, dass es in & eine globale Barriere gibt. (Hinweis: Sei B, (&)
eine Kugel, sodass w bzgl. B, (&) eine globale Barriere ist. Betrachten Sie die Funktion
W = W : Q- R,

min{w(z),y} ; z€QN B, 2(§)
! ¥ ; sonst,
wobei v := inf{w(z) : z € QAN A(&)} > 0 und A,(§) := By(§) — B,»(§) ist. Zum

Nachweis der Superharmonizitdt von w betrachte man fiir eine beliebige Kugel B &
Q eine auf B harmonische Funktion h € C°(B) und gehe #hnlich wie in A. 31 vor.)

Die Ubungsblitter sind auch auf unserer Homepage erhiltlich:

http://www.math.uni-sb.de/ag/fuchs/ag-fuchs.html/



