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Aufgabe 1. (0 Punkte)
Es sei I = [a, b] mit a < b und

Ṽ := Ṽ [a, b] = {f : I → R | v(f) <∞} ,

v(f) := sup
∆=(x0,...,xn)

Unterteilung von I

∑
1≤i≤n

|f(xi)− f(xi−1)| .

Zeigen Sie: Ṽ ist ein R-Vektorraum und v : Ṽ → R induziert eine Norm auf
dem Quotientenraum V := Ṽ /R nach dem eindimensionalen Unterraum R der
konstanten Funktionen, bzgl. der V vollständig ist.

Aufgabe 2. (0 Punkte)
Es sei f : R≥0 → R stetig und F : R≥0 → R die Funktion

F (x) =

ˆ x

0

f(t)d[t] .

Ist F stetig? Geben Sie für 0 < ε < 1 und n ∈ N die Werte von F (n− ε), F (n)
und F (n+ ε) an.

Aufgabe 3. (0 Punkte)
Betrachten Sie die Funktion

g : R→ R, x 7→


1 , x ≤ 1

log(x) , 1 < x < 2

2 , 2 ≤ x .

Berechnen Sie die folgenden Riemann-Stieltjes-Integrale:
(i)

´ 3

−2
x2d |x| ;

(ii)
´ 2

1
x2d(log(x)) ;

(iii)
´ 2

0
x2d(x+ g(x)) .
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