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Eine cffene mechuSG.mmm\‘\cu’se,nclt \&Lmencje Ged ﬂenn{' man en Ge\mz{: .
ln der FunknonenThesee st es aus Grunden | die spates Mlas werden,
Wbl | die Definbionemenge als Gebel Voraus 2useteen. '
Allgemedn kennke man \mugkjj offene Henjm zulassen.

@)emerkun3 o

Eine Tﬂtmmqe GcR" heft wrﬂéu&ammm\'\ar\jmol wenn € 2u e 28,
Punlden 20 2, € G einen weﬂ dh. eine sjcel:wae Abbi Lcluﬂﬁ «é» Lo, b]—= G
%LL sodas 'X /X(M z,. |
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2.2 Mﬂll:\on , ‘
(G~ € ene Abkildung miE G C-.c\o.& [ hept in 20€ G komplex

diff bar uenn es exne sjcdaﬂe mnkhoq A -G gbk mit
(- {(eo) + A(2)(z-20)
\mc“
(20) = [(2)
heipt dann (komflexc\ A‘o‘.trl:ung ven \f in Zo. lsb [ n ede,m/PunH, z. €G
dif'bar | dann ik [Tz £ (2) ermnent eine F\m\dc\on . lsk diese wrieder
kcmpkex dffoar, dann bezechnet {"=((") de auwtie Ablecbung.

2., 3 :DCF\(\A'.\ on

Bine Funkbien { G~ ¢ O,u‘( enem Geloet et holomorph , wenn [ in

‘)eée,m ’Pu(\k£ ZO'EG l(ometeﬂ c\\((, Lar szc.




2 l{» &\SPICLC o o A o . :
A) Koﬂ&l:ant,a Fonkbepen &\ncl \’lokomoT]w . Fur .r -G , 1f () =c 9&9:'
| alse ]( =0,

Q C +O(£ Zu) )

2) ~D|e Zcrk«jung Z 2.+ A(z- éo) Zo(jl: Aa&s die |A€Al7§c]'\e Abbi Lclunﬂ
{f - ¢, (=2 lcomplex d({ bar <k md p 2) = 4

’>) Die Fu.ﬂunor\ F d:“% (L ][(E) =z lSJ(. ﬂu‘a&ncls Licmf[e)\ d@ bar It
nambich 207 Xotiye FOLKJL foir Funlte 2=x+0y, -
Z= X= u1 = X o’_"jcs + A(2) (x- )(o\ vurzlcl es %th Al(2) =4

’F“ (Ztéc) cnts: 8 (z) =4 wﬁjen der S«Le‘:\ ket
X# X = N

Andererseds for 2= % y Xo o0y = Xom iy, + A(Z)L(j -y
Bley=-4 fir 242 . Al b(2)=-4+1 4
(3 “‘j o 4 : o

A 5 SaJCZ ,
Lﬁ{ { G 'é(t on Zo komptﬁx dﬂ:kar ) clann wl: 1[ SLcla% in Zc. ‘

2.6 \60&2 | | |

Csseen {,g°G=> ¢ in 2.€ G komplex dffbare Funkbonen., o

- Mam sind auch de Funkbionen f+q und ( g G = € 2 kemplex
difboc und .

A) ((tq\ (20) - ((zo)’r 2oy

2 fg) ()= () g(a )f((zo\ gle)

( Ledon ar«:qd) ‘

.3 60.‘:.2
b (6> ¢ in 2 komplcx dffbar und ‘(zon&o
Eaﬂﬂ {S’c Alc ,w\\cho‘n % \n «ner um‘ad‘““ﬂ Ve %e cJeFme;{ und lcomplw«

d‘ BC\-‘ m& | . ) )(
flormb o (f)10- Tage
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2.8 -So:\:z(\{e“mwjeu |
Esb&e,nUVC<t Gebeke | (U—*\/ 8\/-94, st f.nzc,umclﬁm ]C(zo) iCy

komfbb( d@‘oar dann ist ]f U —9(L in 2, komptcx d‘&bar und
(3 £) (2 o' (e p (2) o

2.9 %em&ka
A) " Diese Qeﬁe,\x\ bewseisk man anc,icﬁ e i Fall ven reellen Fualbionen.

2) A\aa&sé\wm ven diecer cbuﬂcichl,iq\wm Aﬂ"‘L‘iﬂ‘C isk kcmplzz(e. Pd)i\((b@-kei{ elne
wesenklich e fere Egcjeﬂ&jm{{ als veelle Diffbarkeit.
3)  Jede Funkbion f+G— € Llasst sichin der Fem (:th mt gh:G— R
darstellen . 9 bew b heifen Reallel bauwo. Imaﬁlﬂat'LOL vm(
Wi wollen die kemplexe Differenzierborked von { mik de- vedlen Difflar-
ket ven 9 und h V&er&chen.

2.40 Zur Ermnuunj
] G"‘” W Gc¢ ¢ PZ e@n Gdoud: |S£ 0 25 Xe +L30 dH:bar)mennS s(c}\ n

2. guk durch ¢ine R-Lineare Funkbicn agpeosmicren lassk, dh
J A0, G R 3(2): 3(2&) + By (@) (k%) + Az (2)(y-y.)
mit 84,82 1n 2 sLeLj‘ ¢ Funkbicnen . | ]
Die Werke  A0(2=9% (), Bele)- ‘ng (2) heiffen packiele Ablerkungs
perke o

Al :

2. M4 ’@cﬁnfldon |

Boe Funkbion f=g1ih: G=> € helfb v 207 Xt iye reell diff’bar, weanes

0 2 \S‘\;elziﬁﬁ Funkbioren  84,0::G6— ¢ 8'{5& mit L
(0 [(D)- flzo) + 4@ (x-%) + D22y ye)

~ Dobe st

polz) = 2 (20) - 23-(2) 4o B2
A (r’;c) ‘—'L (Zo) * _g— (:ZO) Y ——}LLED)
Qc\\c—bﬂf\»oxkcﬁc ok CL(%UVC\L{'/I{'_ daeu dass der Reallteil Lmo\ der tma(ji(lcu—l:al_
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In der FonkmenenTheceie sk es nikzlich | realke (D\Qloa,r\ce)c anders auszudriicken.

2R Sa{i

kSﬁi :]( 91’()\ G— d/ @ne FL&'\ICE(,H 8066 A%{,u\(al.ﬂl\‘l: SlﬂC‘

' 4\) { il in 20 reell duﬂfbar

2 B SM: n 2o &&Eﬁe _\—unkjdonm AGA 6> €, sodass

@RI+ A R (22 + A (E-Z.)

BEWES

2 Ze = RoKo + LYy
Z-E, = XKg - L(j j) |
Alse erfullt [ de %eclm3mc Z) . "Dann cr{u\ik mth
A= ArAg 87 L(A-A)
die Bed: aqung 1) Umaelcchk

A=Az ; Ay +iBy
Ay - 2 o Aes - 2

A4 Al (>\ﬂ<:\ m Zo S)tfbij qmau danﬂ wenn A1 AL n Zo \SLcl:uj Qincl

2.43 ’ZDe{m.l:\on

De Wecke A, (- 5{4 D, A= 26 (o) heifen Wickinger- Ao

72 ax'ﬁafj
A _4(aL, . A
9z Z(X‘L'Qy)

2.4y Sa(:é

Se ( G- L eine Funkden awf wnem Geliet' uncl 2.€ G.

A%‘thmjc S\ﬂd :
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4) .f it in 2 komp[cx d](poar :
D) fiskin zo weell dmw und —f— (20) =0

%EUJE\S

[ komptcx dffbar inze => 3 4:G> € mt {(&- (2 +a(2) (2-20)
mit A in 2 slebg. IR j f
Wi kennen also A (2= 8(2) ynd Az(z\ =0 und &J@m —f—(zg -0
Umje;lakrt (x‘) f(ze) + A2 (z-20) + Ay (2) (2-2.)

wl'\’u{: A4, AL SLCLWS n 2 uncl AL(ZO\)"O) dann bel:racj'\\:m o

ke EE powia
Alz) =:
0 ) F‘;."Epzo |
z 2, =4 Lund' Az(é‘:) SLCI:\B in 2o mt Az_(go)=0.
Wir sekzen  A(2) = Ay(2) + 3(2) und ehalten ‘('(a)=((zo') +8(2) (2-20)

Alsc ist [ komplex diffar.
B

B oick in 2 S{cl:ia , da

245 Zusate
lst 16 in 2¢ i(omptix dﬂbar“) So 81&‘ |
((z0) - %—g—(aoy ,Zfz(-gg(zo‘) -L -%L(zo))

2.4 Korollar | |
Bne helomerphe Funkdbion §:3 tih G—>¢€ it in G reell diffbar und
f)u\dc% de/m Pa,r\:iehe,n —I)Huu\laatﬁ\adwnﬁssﬂo&m

REWEIS

Eogqik  0-2 7

Man neank -g% 9‘1 , f;g‘= - Q'h' das Parjcxe,“e. -xD\ﬂ:emEaLﬁ\.e&chmgs
\T bfxﬂ dm Ca.uphﬁ Qtemann&')\e ':th(crmjnal.gle.c\nung




Eine Fuakkien ( ol G ist hoLomorp"\ o )
( d; 'redl prow’ und Qea\, und Maﬂmark&', UFu\eﬂ Cl\Q CR-D _

2, 52 : 9
8&'*3@‘,’(2 %) 2 5

Semerku.ng | | i o
’:Da ((Z) Z hotcmcrrph ist S-nc\’Pu\jncme éoan (z—,zo\” H&Lorﬂorph.

2,4'{ Korollar , . o .

Se [ 6= ¢ ia 20 komplex diffbar und {'(2e) = %&'—(ac\ 40 W
Dann echalk de  lneare Approximaben 2+ (20) +{(z) (2-20)

e oz ekl |
:L\-otomc"ahe Fankbionen (G- dl ehallen \O)nkeL in a\\m’RmH;m zeG (@
,mr’c( EARSe |
X%Eujas | |
“De Alb Ldunﬂ Z2 > { () 2 alsc Muu%ptkalmon mit | 2o) st ene
| j}ehw'\cj '

a

Beispiel | |
?(&)f=z’> (x+L3)% (x3 - 5sz)+°(3’@j y? 2y

N\\lea,ulxr\.e,n

. sz’ - 3)(32 = const.

;xj(x-fi‘@(mf?&)

A 4

Im(p) =0
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| 3.4 "Definibion

A Ein Inl:eﬁmbonsweg In enem Gebiek G c € ist eine skebge %ucl(wﬁ& s.{d:.s
dflace Abbldug g Cokl—~> 6 |

7 hepl glatt , wean 40 iberall Ai-HLnr und 4640 Vi< Ta,b]

p et Sesohtussen , wean *X(a 3«(5 An(anﬁspunkjc und Endpunkt uber

&ngmmm : '
1 (Ca,bd) < G hefit Spur von 4 anl L(‘x‘):jgiy’(t)\dk dhe %oamt&nﬁe
von ‘XL ,
3.2 | | |
ln dee ANALY SIS T \/cr[esunj aoj{ mén dagb-i(raprfkld\era){ PZ am besten clbur‘c})
'bf&rmkat{cm da JechI\L werden und die Arbedt eklirt widd durch
fu, = _[ (g (6 g0 @) + h(u) g (0) Ak

wuzrt wied | tocker 4= (41, o) Cak] = B ¢in Weq st







