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Aufgabe 1. Fiir a,n € N definieren wir 4, = a*" — 1. Zeigen Sie, dass A,|(A, — 2), falls
m > n. Berechnen Sie ggT(A,,, A,) und folgern Sie, dass es unendlich viele Primzahlen gibt.

Aufgabe 2. Beweisen oder widerlegen Sie:
(a) Ist a = b mod m, so ist a®> = b* mod m
(b) Ist a* = b* mod m, so ist a = b mod m
(c) Ist a* = b* mod m, dann gilt a = b mod m oder a = —b mod m
(d) Ist @ = b mod m, so ist a® = b* mod m?

Aufgabe 3. Sei m € Nxo. Zeigen Sie, dass Z/mZ beziiglich der in Bemerkung 4.5 definierten
Verkniipfungen ein kommutativer Ring mit Einselement ist.

Aufgabe 4. (a) Bestimmen Sie die Additions- und Multiplikationstabelle von Z/8Z.
(b) Haben die Elemente [10], [13] € Z/600Z ein multiplikatives Inverses? Wenn ja, be-
stimmen Sie dieses.
(c) Sei p € N eine Primzahl. Zeigen Sie, dass Z/pZ ein Korper ist.



