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عاد الأ ة ائ ث سة اله .١

على ي رئ ل س ها. اح م اب ح ق و ة س اله ال الأش ع على ف ع ال ن ل الف ا ه في
ال الأش احة م اب ح ها ح ا عل هل س . اش م ل ها اح م اب ح ي ال ة ال عاد الأ ة ائ ث ال الأش

. ة ال ال الأش م عة م م لفة م ال الأش ه ه ن ت ح ا تعق الأك

١.١ لة أم
ة ل ال م A) A = ab العلاقة ل ال ا ه احة م ى تع ها ع ،b و a أضلاعه ل ل م M ل

.(Area ة ل الإن

a

b

A = ab

وله a الأسفل ضلعه ل أضلاع از م M ار اع على الأضلاع: از م احة م اب ح ه ا م ل
.A = ah احة ال ن ف ل. م ل ل عها ت وعادة ة او ال ّ ق احة ال ت ،h الإرتفاع

a

h

A = ah

أ ال ا ه .(eng. Cavalieri’s Principle) كافال أ م وه عاماً، أً م الأضلاع از م ال م ا ل ضح ی
ضي ع ع مق أ ل كان إذا ،A = ah العلاقة ى تع a ة والقاع h الإرتفاع له ل ش أ احة م أن على ی

.a ا أ ل ال ا له

١
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a

h

a

a

A = ah كافال أ م م لاقاً ان

إذا أضلاعه. ل ول ل ال إرتفاع فة مع ور ال م عا الات ال ه ه في أنه ، ال ا ه ی ال م
. أك دا ه م ه اح م اب ح ل ف ل، ال أضلاع ل فق ف ع

h والإرتفاع a ضلعه ل ل ل ف ع إذا ات. ل ال ة عای الأن أ س الأضلاع، ة راع ال للأش ا دراس هي ی ا ه
العلاقة احة ال ى تع أضلاع. از م إلى عه س ت ع ل ال ا ه احة م اب ح ها ع ه، عل ال
اه. زوا ع فة ع ه اح م اب ح ها ع ، أخ أضلاع ال أ إرتفاعه م لاً ب ل لل ف ع إذا .A = ah

2

a

h

a

A = ah
2

ات ل ال ه ه ة. او ال ة قائ ات ل ال هي حال، ة أ على ها إل ق س خاصة حالة ا. ه الة ال ه له ّق ن ل ا ل
ه b لع ال أن ح ،(a) الأخ الأضلاع أح عام (b) ة او ال قائ ل ال أضلع أح .90° ة قائ ة زاو لها

. ل ال ا له إرتفاع ا أ

a

c
b

A = ab
2

فق ها ع اج ن ، ال ال لع ال ل اب ح ضلع ل فة مع ع لة ه ا ات ل ال م ع ال ا ه في
ة: ه ال رث اغ ف ة ن ل

رث) اغ (ف ١.٢ ة ن
ة: ال ال a, b, c الأضلاع ال أ معادلة ق ت ة او ال قائ ل م في

a2 + b2 = c2

ة). القائ ة او لل قابلة ال لع (ال ل ال وت c ن ت ا ه

اب ح خاص ل ا ة. ال ال لع ال ل فة مع ضلع أ ل تع ع عادلة ال ه ه ل ا ا ه
الإرتفاع. ل ه م قائ ل م احة م
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١.٣ ال م
الي: ال ل ال احة م اب م ق ل

5

b4

:b لع ال اب رث اغ ف ة ن على اد الإع م نق ة ا ب

b2 + 42 = 52 ⇔ b2 + 16 = 25

⇔ b2 = 9

⇔ b = 3

الي: كال احة ال على ل ن ها ع
A =

ab
2

=
12

2
= 6.

اب وح ها ت ا ف ة ق ال ال الأش ة غال أما ة، ائ ال هي ه عل ء ال إلقاء د ن عاد الأ ائي ث ل ش أخ
الق (أو r الق ف ن لها ة دائ احة م A = πr2 عادلة ال ل ت اها. ناق ي ال عادلات ال على اداً اع احاتها م

.π ≈ 3, 141529 . . . ا تق ا م ال عادل ح (2r

r

A = πr2

على ذل م لاً ب ال لقي س قاً. دق فاً تع π تع ل ی ذل لأن احة ال اب ح معادلة اج اس ا ه ن لا
فة. مأل ة ال أش ة ع م ألف ی اً تعق أك ل ش

١.٤ ال م
ل: ال ا ه احة م اب ح اول ل

5

3

1

a

1

احة م ح مع اح ال اب م نق ث . ة او ال قائ ل وم ل م إلى ال ق ال ع ل ال ّء ن
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رث اغ ف ة ن ة اع م نق الأعلى في ا ك : ل ال مع أ ل ة. ل ال ل ال احة م على ل ف ة ائ ال ف ن
الي: كال احة ال على ل ف

√
32 − a2 =

√
9 − a2 فلي ال لع ال ل اب

A( ) =
a
√
9 − a2

2
.

ل: ال احة م ن ت ل ل ،5 −
√
9 − a2 إذاً فلي ال لع ال ل

A( ) = 5a − a
√
9 − a2.

الق ف ن ن الي ال و ة ائ ال ف ل كق 5 −
√
9 − a2 − 2 = 3 −

√
9 − a2 على ل ن ة نها

الي: كال احة ال ها ع ت . 3−
√
9−a2
2

A( ) =
π
(
3−
√
9−a2
2

)2
2

.

ل: لل A ة ل ال احة ال ن ت ل ال

A = A( ) + A( ) − A( ) = 5a − a
√
9 − a2

2
−
π
(
3−
√
9−a2
2

)2
2

.
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از م أجل م .V ب ال الأش ه ه ل ا غال م ی امها. وأح عاد الأ ة ثلاث ال الأش على الأن ّلع س
احة م ب ض خلال م ا أ ها عل ل ال ا عادلة ال ه ه V = abc : ق ی a, b, c افه ح ل لات م

.b الإرتفاع A = ac ة القاع

a

b

cA

V = abc
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غة ص على ل ن ا أن أ ها. نف A ة القاع احة م ا ه لات ال از ل ضي ع ع مق ل ل أن نلاح ا ه
A احة ال ضي ع ع مق ل ل ان و h ورتفاع A ة قاع احة م ل ل كان إذا : كافال أ م م عاد الأ ة ثلاث

:V = Ah ل ال ا ه ح ن ف ها، نف

h

A

A

A

V = Ah كافال أ م على اد الإع

ا ه ح اب ح ا ها ع قة)، ا ال ق ال ام اس ) ما ل ش أو ج ة قاع احة وم إرتفاع اب ح ا ع اس إذا
تها قاع ق ف ون h إرتفاعها انة أس ح اب ح ا ال ال ل س على . كافال أ م على اد الإع ل ال

.V = πr2h عادلة ال r

h

r

V = πr2h

اف ح أن ا ال الأضلاع. ة راع ة قاع ورة ال ل لا ال ا ه م، اله ه ه عل ّلاع الإ ن أخ ج
عادلة ال ع ة اش م م اله ح اب ح ع ن روة، ال ع ت أن إلى معّ ك م ل على اف ت م اله

ته. قاع احة م A و م اله إرتفاع h ح ،V = 1
3Ah

h

A

V = 1
3Ah

ة) دائ ته قاع م (ه و ال ح لا م لغ ی ته. قاع ل ش ع ال غ م، ه لأ إذا عادلة ال ه ه لح ت
الإرتفاع. h و ة القاع ق ف ن r ح ،V = 1

3πr2h
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h

r

V = 1
3πr2h

عادل r ها ق ف ن ة ك أجل م ات: إث دون م أخ ة م ول ة، ال ح اب ح معادله ي ع س اً أخ
.V = 4

3πr3 ال

r

V = 4
3πr3

ام وأح احات م م ی الع اب ح ا ها، عل ء ال ا سلّ ي ال ة الأساس احات وال ام الأج خلال م
ةً. ا أك ال أش إلى ها ب ة ا ب م نق أن ع ا تعق الأك ام الأج


