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Für z0 ∈ C, r > 0 definieren wir
κr(z0) : [0, 2π) → C, t 7→ z0 + reit.

Übung 1. 5P.
Sei f eine in einer offenen Umgebung der abgeschlossenen Kreisscheibe B1(0) holomorphe Funk-
tion. Welche (holomorphe) Funktion wird durch

z 7→
∫
κ1(0)

f(ξ)

ξ − z
dξ

auf C \B1(0) dargestellt? (Begründung!)

Übung 2. 10P.
Sei T = {z ∈ C ; |z| = 1}. Zeigen Sie, dass durch

g : C \ T→ C, z 7→ 1

2πi

∫
κ1(0)

1

ξ(ξ − z)
dξ

eine holomorphe Funktion definiert wird, und bestimmen Sie diese.

Übung 3. 4P.
Es sei

f : C \ {−i,−2} → C, z 7→ 2 + i+ 2z

(z + i)(2 + z)
.

(i) (1P.) Finden Sie Konstanten A,B ∈ C, sodass f(z) = A/(z + i) + B/(2 + z) für alle
z ∈ C \ {−i,−2}.

(ii) (1 P.) Für welche z ∈ C konvergiert die Taylorreihe von f um den Entwicklungspunkt
z0 = 1?

(iii) (2P.) Berechnen Sie die Taylorreihe von f um den Entwicklungspunkt z0 = 1.


