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Elementare Wahrscheinlichkeitstheorie und Statistik

10. Übung

Aufgabe 1 (4 Punkte)

Es seien µ ∈ R und σ2 > 0. Zeigen Sie, dass die Dichte der Normalverteilung zu den Parametern µ
und σ2, welche gegeben ist durch

f(µ,σ2)(x) :=
1√

2πσ2
e−

(x−µ)2

2σ2 , x ∈ R,

tatsächlich eine Dichte auf R ist.

Aufgabe 2 (3 Punkte)

Es sei X eine standardnormalverteilte Zufallsvariable. Berechnen Sie für alle n ∈ N das n-te Moment
E (Xn).

Aufgabe 3 (5 Punkte)

Betrachten Sie die zweidimensionale Zufallsvariable (X,Y ) mit Dichte

f(X,Y )(x, y) :=


1
2 ,−1

2 ≤ x ≤
1
2 und 1 ≤ y ≤ 2

1
4 ,−1 ≤ x ≤ 1 und 0 ≤ y ≤ 1

0 , sonst.

(i) Verifizieren Sie, dass f(X,Y ) eine Dichte ist.

(ii) Untersuchen Sie, ob X und Y unabhängig bzw. unkorreliert sind.
(Hinweis: Betrachten Sie die Mengen {X > 1

2} und {Y > 1}.)


