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Elementare Wahrscheinlichkeitstheorie und Statistik

6. Übung

Aufgabe 1 (7 Punkte)

Es seien X und Y unabhängige Bernoulli-verteilte Zufallsvariablen zum Parameter 1
2 .

(i) Untersuchen Sie, ob X + Y und |X − Y | unkorreliert und/ oder unabhängig sind.

(ii) Für alle % ∈ [−1, 1] sei Z := % ·X +
√

1− %2 · Y . Berechnen Sie Corr(X,Z).

Aufgabe 2 (3 Punkte)

Es sei (Ω, 2Ω, P ) ein diskreter Wahrscheinlichkeitsraum und sei X : Ω→ R eine Zufallsvariable mit
V ar [X] <∞. Zeigen Sie für alle a ∈ R

E
[
|X − a|2

]
≥ V ar [X]

und dass Gleichheit genau dann erfüllt ist, wenn a = E [X] gilt.


