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Stochastik 1
3. Ubung

Aufgabe 1

Aufgabe 2

(7 Punkte) Zeigen Sie, dass die folgenden Mengensysteme Erzeuger derselben o-
Algebra sind:
(i) Jy :={[a,b] : a,b € R, a < b},
| :a,beRP, a<b},
a,b) :a,b e RP a < b},
[a,b) :a,b e R a < b},

(7 Punkte) Gegeben seien eine iiberabzéhlbare Menge 2 und die beiden Mengensy-
steme

R :={A C Q| Aist endlich}

und
S :={A C Q| A hochstens abzéhlbar oder A° hochstens abziahlbar}.

Zeigen Sie, dass
(i) R ein Ring ist.
(ii) S eine o-Algebra ist.
(iii) o(R) = S.
Zusétzlich sei fiir ein festes wy € €2, das auf R definierte Pramafl

1 ,WQEA
0 ,WQGAC

Hesg (A) = {

gegeben.

(iv) Zeigen Sie, dass die Erweiterung des PramaBes p,, auf R zu einem Maf auf S
nicht eindeutig ist.



Aufgabe 3 (3 Punkte)

(i) Sei ©Q eine nicht-leere Menge, () # ' C Q und A eine o-Algebra auf ). Zeigen
Sie, dass das Mengensystem

Al = {AQQ/:AGA}

eine o-Algebra auf () ist.

(ii) Seien A und A’ o-Algebren auf einer nicht-leeren Menge 2. Zeigen Sie, dass A UA’
im Allgemeinen keine o-Algebra ist.



