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Stochastik

2. Ubungsblatt

Aufgabe 1 (Satz 1.10) Es sei K ein Kéorper und p: K — [0, 00| ein endlicher
Inhalt. Zeigen Sie, dass die folgenden Aussagen dquivalent sind:

(1) w ist ein Pramap.
(11) w ist aufsteigend stetiq.
(111) w ist absteigend stetig.
(iv) p ist absteigend stetig in ().
4 Punkte

Aufgabe 2 (Lemma 1.17, (ii)) Es sei M C 2% mit AABe M = ANB € M.
Zeigen Sie, dass D(M) = o(M) (wobei D(M) das von M erzeugte Dynkinsys-
tem).

3 Punkte

Aufgabe 3 (Lemma 2.1) Zeigen Sie, dass jedes der folgenden Mengensysteme
die Borelsche o-Algebra erzeugt:
M ={(a,b); —o0<a<b< oo},
My ={la,b]; —oo<a<b<+oo},
Mz ={(—00,a|; a € R},
My = {(—00,a); a € R},
Ms ={K; K CR offen},
M ={A4; A CR kompakt}.
6 Punkte

Aufgabe 4 Sei A eine o-Algebra und P : A — [0, 1] ein Wahrscheinlichkeitsmafs.
Zeigen Sie, dass beide ”Abstinde”

pl(A7B) = P(AAB)a
P(AAB)
——~ P(AUB
(A B) ={ Plavp) AU #0
0, P(AUB) =0
die Dreiecksungleichung erfiillen, d.h. p1(A,C) < p1(A, B) + p1(B, C) (fir ps ana-
log), wobei alle A, B,C € A und AAB :=(A\ B)U(B\ A).
Hinweis: Zeigen Sie zuerst, dass P(AAB) = P(A) + P(B) —2P(AN B).

3 Punkte

Abgabe bis Freitag, den 30.10.09 um 12.00 Uhr in den Rdumen 206, 207.



