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Aufgabe 1 (5 Punkte)

Es sei (Q,F,Q) ein Wahrscheinlichkeitsraum mit Filtrierung (F;);—o,..,7 und zugehorigem Atom-
system (P¢)i=o,. 7. Zeigen Sie, dass fiir alle n,& € Lo(Fr) und 0 < t < T die folgenden Aussagen
gelten:

(a) EC[E +n|F] = EC[E|F] + EC[n|F).
(

(c) Falls  Fi-messbar ist, gilt EQ[n¢&|F] = nEQ[¢|Fi].

)
b) Fiir t < T, EQ[¢|F] = EQ[EQ[E|Fra]|Fe.
)
(d) Aus n < ¢ folgt E9[n|F,] < EXE|F).

Aufgabe 2 (3 Punkte)

Es sei (2, F,Q) ein Wahrscheinlichkeitsraum mit Filtrierung ()=, 7 und zugehérigem Atom-
system (Pg)=o,.7. Zeigen Sie, dass fiir alle n,& € Lo(Fr) und 0 <t < T die folgende Aussage gilt:
Falls n F;-messbar ist, so ist

EQ[|¢ — EQ[¢| R < E9[l€ —nl*)

Aufgabe 3 (3 Punkte)

Es sei M = (0, F, P, (St)1eq0,1,2}> (Ft)iefo,1,2}> A5F) ein Markt mit zwei Anlagemdglichkeiten und 5
Zustinden, Q = {w1,...,ws}. Essei SY =1 fiir t = 0,1, 2 sowie

St =10, 8] (w1) = S](wq) = 11,
St(ws) = Si(wa) = Sj (ws) =9
Sa(wy) = 12, S3(w9) = Sa3(w3) = 10,
S%(w4) =9, S%(w5) =38

wn

Es gelte P({wy}) > 0 fir allen =1,..., N. Ferner sei
Fo=1{Q,0}, Fi = {(S})"}(B); B Borelmenge in R}, Fp = 2

(a) Zeigen Sie, dass ein #quivalentes Martingalmaf fiir dieses Modell durch @ : 2 — [0, 1] mit
QU{wi}) = Q{w2}) = 1, Q{ws}) = 75 und Q({ws}) = 3 gegeben ist.

Bitte wenden



(b) Bestimmen sie den fairen Wertprozess Vf’Q firt = 0, 1,2 und den Kontrakt £ = 2Call(9,2,1)—
3Put(10,2,1).

Aufgabe 4 (2 Punkte)

Zeigen Sie, dass die o-Algebren F; aus Kapitel 4.1 der Vorlesung dquivalent iiber
Fi={(S1,...,8) Y (A); A Borelmenge in R}

definiert werden konnen.

Bitte denken Sie daran, dass die Ijbung am 27.1.15 entfillt und auf den 3.2.15 ver-
schoben wird.



