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Stochastik II

12. Ubung

Aufgabe 1 (1+2 Punkte) Sei 7 eine (.%;);cr, -Stoppzeit, wobei R, := [0, 00).
(i) Zeigen Sie, dass 0 — 7 eine (Fyyr)ier -Stoppzeit ist, wenn o > 7 eine (F;)icr, -Stoppzeit ist.

(i) Zeigen Sie, dass o + 7 eine (.%;)icr, -Stoppzeit ist, wenn o eine (Fr1¢)ier, -Stoppzeit ist.
Aufgabe 2 (2 Punkte) Zum Beweis von Lemma 12.7. Sei (7yn)nen eine Folge in Ry, so dass
dn — 1 fiir n — oo gilt. Zeigen Sie, dass
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Aufgabe 3 (3+4 Punkte) Es sei Y = (Y3),¢(o,7) definiert durch
Y, =W, iI/V
t-— VWVt T T,

wobei (W;);c[0,7] eine Brownsche Bewegung sei.

(i) In welchem Verhiltnis steht die Verteilung von Y zur Verteilung der Brownschen Briicke
X = (Xt)ico,r), T > 0, welche in Aufgabe 2 des 11. Ubungsblattes definiert wurde?

(ii) Bestimmen Sie die quadratische Variation von Y.

Aufgabe 4 (541 Punkte) Sei (&,)nen eine Folge unabhiingiger identisch verteilter reellwertiger
Zufallsvariablen mit E(&) = 0 und E(£2) = 02 € (0,00). Fiir jedes k € N definieren wir

k
Sy = Z &n.
n=1

Zeigen Sie, dass
n
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fiir n — oo in Verteilung gegen eine N (0, %)—Verteﬂte Zufallsvariable konvergieren.



