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Stochastik 11

3. Ubung

Aufgabe 1 (4+3 Punkte) Es bezeichne % die Borelsche o-Algebra auf R.

(i) Zeigen sie, dass das Mengensystem
o = {{:c e B (z;,,...,2,) e B}yneN,0<t; <...<ty,,Be 93"}

eine Algebra ist und dass o(2) = B0 gilt.

(ii) Es sei A € Bl0>). Zeigen Sie, dass eine Folge (t,)nen in [0,00) und eine Menge B € %N
existieren, so dass
A= {az € B0 (24 24,,...) € B}

gilt.

Aufgabe 2 (4 Punkte) Es seien X := (X¢)ig0,00) und Y 1= (¥2),¢(0,00) Teellwertige stochastische
Prozesse mit P-f.s. rechtsstetigen Pfaden. Auflerdem seien X und Y gleich bis auf Modifikation.
Zeigen Sie, dass X und Y ununterscheidbar sind.

Aufgabe 3 (7 Punkte) Es sei X := (Xi)c[0,00) €in stochastischer Prozess und es sei FX =
(ﬁtx)te[om) die von X erzeugte Filtrierung. Zeigen Sie, dass X; — X genau dann fiir alle 0 < s < ¢t
unabhiingig von .Z;X ist, wenn X unabhingige Zuwiichse hat, d.h. die Familie (Xt = Xtp k=1,...n5
wobei Xy, := 0, unabhéngig fiir allen e Nund 0 <¢; < ... <t, € [0,00) ist.



