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Stochastik 11

8. Ubung

Allen Aufgaben liegt ein filtrierter W-Raum (2, %, F, P) zugrunde, wobei F = (%} )7

Aufgabe 1 (3+1 Punkte)
(i) Sei 7 eine Stoppzeit. Zeigen Sie dass .%; eine o-Algebra ist und dass 7 messbar bzgl. .Z ist.

(ii) Zeigen Sie, dass fiir jedes t € [0, 00] die Gleichheit .7, = .%; fiir die Stoppzeit 7 := ¢ gilt.

Aufgabe 2 (3 Punkte) Es seien 7 eine optionale Zeit und ¢ die o-Algebra bestehend aus allen
Ereignissen A € %, welche AN {r <t} € %, fir alle t > 0 erfiillen. Zeigen Sie, dass ¥ = .71
gilt.

Aufgabe 3 (4+2 Punkte) Es sei (7,,)nen eine Folge optionaler Zeiten.
(i) Zeigen Sie, dass

SUpP Tr, inf 7,, lim sup 7, lim inf 7,
neN neN n—00 n—00

optionale Zeiten sind.

(ii) Zeigen Sie, dass sup,,cy T und 71 A7 Stoppzeiten sind, wenn alle 7,,, n € N, Stoppzeiten sind.

Aufgabe 4 (1+2+2 Punkte)
(i) Zeigen Sie, dass jede konstante R -wertige Zufallsvariable eine Stoppzeit ist.
(ii) Seien o, T Stoppzeiten. Zeigen Sie, dass o + 7 eine Stoppzeit ist.

(iii) Seien o > 0 eine Stoppzeit und 7 eine optionale Zeit. Zeigen Sie, dass o + 7 eine Stoppzeit ist.



