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Zinsmarktmodelle

2. Übungsblatt

Aufgabe 1. (2 + 1 + 1 + 3 + 1 + 1 = 9 Punkte)

Seien ξ, ξ̃ ∈ L2(Ω,F ,P) und H ⊂ G ⊂ F σ-Algebren. Zeigen Sie:

a) E[E[ξ|G]|H] = E[ξ|H].

b) E[ξ + ξ̃|G] = E[ξ|G] + E[ξ̃|G].

c) Ist η G-meßbar und beschränkt, so E[ηξ|G] = ηE[ξ|G].

d) ξ ≥ ξ̃ ⇒ E[ξ|G] ≥ E[ξ̃|G].

e) Ist σ(ξ) unabhängig von G, dann E[ξ|G] = E[ξ].

f) Ist ξ G-meßbar, dann E[ξ|G] = ξ.

Aufgabe 2. (3 Punkte)

Sei (Ω,F ,P) ein Wahrscheinlichkeitsraum mit Filtrierung (Ft)t≥0, der eine Brownsche
Bewegung (W (t))t≥0 trägt. Zeigen Sie, dass W (t) ein Martingal ist.
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