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1. Sei K ein Körper.

(a) Sei K ⊆ L eine endliche Körpererweiterung. Zeigen Sie, dass L der ganze Abschluss von K in

L ist.

(b) Sei K(t) der Körper der rationalen Funktionen über K. Zeigen Sie, dass K ganz abgeschlossen

in K(t) ist. (5 Punkte)

2. Sei Q ⊆ K eine quadratische Körpererweiterung und x ∈ K. Zeigen Sie, dass x ganz ist, genau

dann wenn NK/Q(x) und TrK/Q(x) ganze Zahlen sind. (5 Punkte)

3. Sei A ein ganz abgeschlossener Integritätsbereich und K sein Quotientenkörper. Sei f ∈ A[X] ein

normiertes Polynom. Zeigen Sie, ist f reduzibel in K[X], so ist f auch reduzibel in A[X].

(5 Punkte)

4. Sei R ⊆ S eine ganze Ringerweiterung. Sei ferner S ein Integritätsbereich. Zeigen Sie, R ist ein

Körper genau dann, wenn S ein Körper ist. (5 Punkte)
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