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Aufgabe 5 (4x1=4 Punkte)

Untersuchen Sie jeweils, in welchen Punkten die durch die folgenden Vorschriften gegebenen
Funktionen f : C — C komplex differenzierbar sind:

(a) flx+iy) = 2%y% +iz%y® (2,9 €R),
(b) fz +iy) = a”cos(y) +iy (2,y €R),
(¢) f(z) =sin|z|,
(d) f(2) = [21*(2* = 2)
Aufgabe 6 (3x2=6 Punkte)

Welche der folgenden Funktionen u : C — R sind Realteil einer holomorphen Funktion auf C?
Bestimmen Sie gegebenenfalls alle Funktionen v : C — R, fiir die u + ¢v holomorph auf C ist:

(a) u(@,y) =a® -y,
(b)
2

(c) u(z,y) = 223 — 6xy? 4+ 2% — y? — .

e

(z,y) = 2® — 3ay?,

Aufgabe 7 (4 Punkte)

Seien (ay,)n eine Folge in C* und R der Konvergenzradius der Potenzreihe Y ° a,z". Zeigen
Sie, dass

a
liminf | ——| < R < lim sup .
n—=00 | Up+1 n—oo | Gn+1
(Es gilt also R = lim;,,_,o0 \a:ﬁ], falls dieser Limes existiert.)

(bitte wenden)



Aufgabe 8 (1+1+1+2=5 Punkte)

Berechnen Sie die Konvergenzradien der folgenden Potenzreihen:

Sie kinnen die Ubungen in Gruppen von bis zu 3 Personen bearbeiten. Diese Gruppen miissen aus Teilneh-
mern einer Ubungsgruppe bestehen und dirfen sich nicht stindig dndern. Bitte treten Sie micht personlich in
Kontakt. Zur Zulassung fir die Hauptklausur miissen insgesamt mindestens 50 Prozent der gesamten Ubungs-
punkte erreicht werden. Bitte senden Sie thre Losungen in Form einer pdf-Datei per E-Mail an ihren Tutor. Zwei
der Ubungsaufgaben werden korrigiert: Dieses Mal Aufgabe 5 plus eine zufillig ausgewdihlte Aufgabe
(dieselbe fiir alle Studenten).

Die Ubungsblitter finden Sie auch auf unserer Homepage:

http://www.math.uni-sb.de/ag/eschmeier/lehre



