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Sei m das Lebesquemaf$ auf R™. Fiir ein reguldres komplexes Borelmafl u € M(R™) sei die Mazimalfunktion von

w definiert durch
n |1l (Bs(x))
Mup: R" — [0,00], Mu(z) = sup——=—-
a 0,oc] w) 3= m(Bs(2))

Aufgabe 13 (14-3=4 Punkte)

Sei p € M(R"™) ein regulidres komplexes Borelmafl auf R” und m das Lebesguemafl auf R™.
Zeigen Sie:

(a) % = 3" fiir alle z € R", § > 0.

(b) Fiir alle ¢ > 0 ist
m({e € R" Mp(z) > t}) < 3"/t

Hinweis zu (b): Argumentieren Sie wie im Beweis von Satz 4.7. Sie diirfen dabei ohne Beweis benutzen, dass

My nach unten halbstetig ist und dass eine sinnvoll modifizierte Version des Covering Lemmas 4.6 gilt.

Aufgabe 14 (3x2=6 Punkte)
Fiir f € £(T) sei Ty: T — [0, oc] definiert durch

1
Te¢(z) =lim sup ————
#() = 18 S0 X (=)

Zeigen Sie, dass fiir f, f1, fo € £1(T) und h € C(T) gilt:

) Tt < Tp + T,
(i) Tr(z) < [f(2)] + M(Ajg))(2) fiir alle z € T,

(iii) T}, = 0.

Sei Q C C offen. Eine Funktion u: Q — [—00,00) heifit subharmonisch, falls u nach oben halbstetig ist und

u(zo) < o /77r u(zo +re') dt

fiir jedes zo € 2 mit u(z0) > —oo und jede reelle Zahl v > 0 mit D,(20) C Q gilt. (Die Existenz des Lebesgue-

Integrals wird mit verlangt).

(Bitte wenden)



Aufgabe 15 (4 Punkte)

Sei u: G — [—00,00) eine subharmonische Funktion auf einem Gebiet G C C.
Zeigen Sie: Gibt es ein a € G mit u(z) < u(a) fir alle z € G, so ist u = u(a).
(Hinweis : Betrachten Sie die Menge {z € G; u(z) =wu(a)}.)

Sie koénnen die Ubungsblitter auch auf unserer Homepage finden:

https://www.math.uni-sb.de/ag/eschmeier/lehre/ WS2021 /ft2/



