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Wintersemester 2020/2021

Blatt 6 Abgabedatum: Mittwoch 16.12.2020

Aufgabe 16 (4 Punkte)

Sei m das Lebesguemaß auf Rn. Zeigen Sie, dass für f ∈ L1(Rn) eine Borelmenge N ∈ B(Rn)
existiert mit m(N) = 0 und

f(x) = lim
r↓0

1

m(Br(x))

∫
Br(x)

f dm für x ∈ Rn\N.

(Hinweis : Argumentieren Sie wie im Beweis von Satz 5.1. Sie dürfen benutzen, dass C(Rn) ⊂ L1(Rn) dicht ist

und dass das Analogon der Aussage von Aufgabe 14 richtig ist.)

Aufgabe 17 (3+1=4 Punkte)

Sei Ω ⊂ C beliebig. Seien u, v : Ω → [−∞,∞) und ui : Ω → [−∞,∞) (i ∈ I) nach oben
halbstetige Funktionen. Zeigen Sie:

(a) u+ v, αu (α > 0), max(u, v), min(u, v) sind nach oben halbstetig.

(b) Ω→ C, z 7→ infi∈I ui(z) ist nach oben halbstetig.

Aufgabe 18 (4 Punkte)

Sei u1 ≥ u2 ≥ . . . eine monoton fallende Folge subharmonischer Funktionen auf einer offenen
Menge Ω ⊂ C. Zeigen Sie, dass der punktweise Limes u = limk→∞ uk subharmonisch ist.
(Hinweis : Beweis von Lemma 6.5.)
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