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Aufgabe 58 (4 Punkte)
Sei (E, F) ein Dualsystem und seien 71,72 zulédssige Topologien auf E bzgl. (E, F) mit
71 C T9. Zeigen Sie:

Ist (E,71) (folgen-,quasi-)vollsténdig, so ist (£, m2) vollsténdig im selben Sinne.

Aufgabe 59 (4 Punkte)
Seien E und F lokalkonvexe Hausdorffriume. Auf L(E, F') betrachte man die y-Topologien
Tw und 7, definiert durch v, = {S C E; S endlich} und 7. = {S C E; S kompakt}.
Zeigen Sie:

Ein gleichstetiges Netz (A;);cr in L(E, F') konvergiert genau dann beziiglich 7,,, wenn es
beziiglich 7. konvergiert.

Aufgabe 60 (642" Punkte)
Fiir einen k-Vektorraum X bezeichne X* = {u; u : X — k linear} den algebraischen
Dualraum. Zeigen Sie:

(a) X*ist o(X™*, X)-vollstiandig.
(b) Fiir einen lokalkonvexen Hausdorffraum E ist die kanonische Abbildung
ji(B,o(E,E")) — (B o(E"), E)) ; j(z)(2)) = (z,2),
ein topologischer Monomorphismus mit dichtem Bild.

(¢) Ein lokalkonvexer Hausdorffraum FE ist genau dann o(F, E’)-vollstéindig, wenn die
Abbildung j aus Teil (b) surjektiv ist.

(d) * Ein normierter Raum (E, ||-]|) ist genau dann o(E, E')-vollstindig, wenn dim F < oo.

Aufgabe 61 (4 Punkte)
Sei T : E — F eine stetig lineare Abbildung zwischen lokalkonvexen Hausdorffraumen
und 7" : F/ — E', T'v := v o T, die adjungierte Abbildung. Zeigen Sie, dass gilt:

(ker Tyt = )"0 ) = ().




Aufgabe 62* (4* Punkte)
Sei (F,T) ein Semi-Montelraum, das heiit ein lokalkonvexer Hausdorffraum, in dem jede
beschrinkte Menge relativ kompakt ist. Zeigen Sie fiir eine Folge (xy,)nen in E:

(z5,) — z bzgl. o(E, E') & (x,) — = bzgl. T.

(Hinweis: Auf abgeschlossenen beschrinkten Mengen B C E stimmen o(E,E’) und 7
iiberein. Um dies zu zeigen, benutzen Sie, dass jede stetige, bijektive Abbildung f : X — Y
zwischen kompakten Hausdorffréumen X, Y offen ist.)



