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Wir betrachten die Abbildung 7 : C™ — [0,00)"; (a1,...,an) — (Jail,-..,|an]). Fine offene Menge
Q C C" heift Reinhardtbereich, falls 7=1({r(a)}) C Q fiir alle a € Q gilt. Ein Reinhardtbereich
heif$t vollsténdig, falls Prq)(0) C Q fiir alle a € 2 gilt.

Aufgabe 1 (142+1=4 Punkte)
Zeigen Sie:

a) Fir alle a = (a1,...a,) € C" ist
(a) :

7'_1({7'((1)}) = {(aleiel,...,anew"); 01,...,0, €[0,27]} .

(b) Eine Menge 2 C C™ ist genau dann ein Reinhardtbereich, wenn es eine offene Menge
W C [0,00)" mit Q = 7-1(W) gibt.
In diesem Fall ist W eindeutig bestimmt und 2 ist genau dann vollstdndig, wenn

n
T1,...,"n € [0,00) mit W = [][0,r;) existieren.
i=0

(c) Ein Reinhardtbereich 2 C C™ ist bereits durch 7(€2) eindeutig bestimmt.

Aufgabe 2 (24+2=4 Punkte)

(a) Zeigen Sie: Fiir R > 0 und r € (0,00)" sind Br(0) und P,(0) vollstéindige Reinhardt-
bereiche in C". Skizzieren Sie die Mengen 7(Br(0)) und 7(P.(0)) fiir n = 2.

(b) Sei n > 2 und r = (r1,...,ry) € (0,1)". Fiir 2 = (21,...2,) € C" betrachte man

2 = (21,...,2n_1) € C""1. Zeigen Sie, dass die Menge

H(r) = {ze€C" 2 € Pu(0), |z,] <1}U{z € C™ 2/ € P1(0), 7, < |2n] < 1}

ein nicht vollstédndiger Reinhardtbereich in C™ ist. Skizzieren Sie 7(H (r)) fiir n = 2.




Aufgabe 3 (2+2=4 Punkte)

Zeigen Sie:

(a) Die R-linearen Abbildungen
dzp : C" — C,(z)i— Re zp , dyp : C" = C,(z;)i—Im 2z, (1 <k <n)
bilden eine Basis des C-Vektorraums
A :={p; ¢:C" — C ist R-linear} .
(b) Auch die Abbildungen
dz, : C" = C,(%)i— 2k, dzp : C" = C,(z))i — 2z, (1 <k <n)

bilden eine Basis von A.

Aufgabe 4 (4 Punkte)
Sei p = > anz® € Clz1,...,2,] mit aq, = 0 fiir fast alle « € N” ein Polynom in n
aeNn

Variablen iiber C. Zeigen Sie fiir alle &k € N:

p ist genau dann homogen vom Grad k — das heifit, es gilt p(Az) = A\¥-p(2) (A € C,z € C")
— wenn a, = 0 fiir alle & € N mit |a| # k gilt, p also nur aus Monomen vom Grad k
besteht.



