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Aufgabe 49 (4 Punkte)
Sei K ⊂ Cn kompakt und K̃ die polynom-konvexe Hülle von K. Zeigen Sie, dass

‖f‖∞,K = ‖f‖∞,K̃

für alle f ∈ O(K̃) gilt.

Aufgabe 50 (4 Punkte)
Sei U ⊂ Cn offen. Zeigen Sie, dass U genau dann Rungesch ist, wenn es eine Folge poly-
nomialer Polyeder (Ωk)k≥1 mit Ωk ⊂ Ωk+1 (k ≥ 1) gibt, so dass

U =
⋃
k≥1

Ωk .

Aufgabe 51 (4 Punkte)
Sei K ⊂ Cn kompakt. Zeigen Sie:

K polynom-konvex ⇒ Cn \K zusammenhängend .

Gilt auch die umgekehrte Implikation? (Beweis oder Gegenbeispiel)

Sei Ω ⊂ Cn. Eine Funktion u : Ω → [−∞,∞) heißt nach oben halbstetig, falls die Mengen
u−1( [−∞, t) ) für alle t ∈ R offen in Ω (bezüglich der Relativtopologie im Cn) sind.

Aufgabe 52 (4 Punkte)
Sei K ⊂ Cn kompakt und u : K → [−∞,∞) nach oben halbstetig. Zeigen Sie:

(a) u ist nach oben beschränkt auf K und nimmt sein Supremum auf K an.

(b) Es existiert eine punktweise monoton fallende Folge (uk)k≥1 stetiger Funktionen
uk : K → R mit

lim
k→∞

uk(x) = u(x) (x ∈ K) .

Hinweis zu (b): Betrachten Sie die Funktionen

uk(x) := sup
y∈K

(u(y)− k‖x− y‖) .


