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Aufgabe 36 (24+2=4 Punkte)

Sei Q2 C C” offen und a € Q. Es sei

rq = dist(a, C" \ Q) = inf{]ja — w|; w € C"\ Q} .
Zeigen Sie:
(a) rq = max{r > 0; B,(a) C Q}.

(b) Ist K C Q kompakt, so ist By, (a) N K¢ # @.

Aufgabe 37 (4 Punkte)

Sei 2 C C" offen. Zeigen Sie die Aquivalenz folgender Aussagen:

(i) Q ist Existenzbereich einer holomorphen Funktion.

(ii) Es gibt eine holomorphe Funktion f € O(f2), so dass fiir jedes a € Q die Funktion f[g, (4
auf keine offene Umgebung von B, (a) fortgesetzt werden kann (r, wie in Aufgabe 36).

(iii) Es gibt eine holomorphe Funktion f € O(Q), so dass fiir alle w € 92 und alle r > 0 keine
holomorphe Funktion F' € O(B,(w)) existiert, die mit f auf einer Zusammenhangskompo-
nente von B, (w) N ) iibereinstimmt.

(Hinweis: Zeigen Sie (i) = (ii) = (i) = (i) und beachten Sie den Beweis von Satz 5.3 aus der Vorlesung.)

Aufgabe 38 (24+2=4 Punkte)
Seien ; C C™, Q9 C C™ holomorph-konvexe, offene Mengen. Zeigen Sie:
(a) Q1 x Qo C C™ T2 ist holomorph-konvex.

(b) Existiert eine eigentliche, holomorphe Abbildung f : Q; — Q9 und ist Q9 holomorph-konvex,
so ist auch €21 holomorph-konvex.
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