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Aufgabe 9 (4 Punkte)

Sei G C C" ein Gebiet und f € O(G) mit 9;f = 0 auf G fiir j = 1,...,n. Zeigen Sie, dass f
konstant ist auf G.

Aufgabe 10 (24-2+2*=4+2* Punkte)
Sei G C C" offen. Zeigen Sie:

(a) Fiir f,g € O(G) und j =1,...,n gilt 9;(9;(f7)) = (8;1)(I;9)-

(Hinweis: Sie diirfen die Bemerkung zu Definition 1.17 benutzen.)

(b) Ist G ein Gebiet und ist h : G — C™ eine holomorphe Funktion, fiir die ||h|| : G — R
konstant ist, so ist A konstant auf G.
(Hinweis: Benutzen Sie Teil (a) mit f = g.)

(c) Teil (b) bleibt nicht richtig, wenn man die euklidische Norm || - || auf C™ ersetzt durch die
Maximumsnorm ||(2,)52[lec = max EAR

=1,...,

Fiir eine beschrinkte offene Menge D C C™ definieren wir

A(D) = {f € C(D); f|p ist holomorph}.

Aufgabe 11 (242+2*=4+2* Punkte)

Sei P = P.(a) (a € C", r € (0,00)") ein Polyzylinder mit ausgezeichnetem Rand 0pP =
n
[1 9Dy, (ai).

=1
(a) Sei f € A(P). Zeigen Sie, dass fiir jedes z € P und jedes j = 1,...,n die Funktion
fz’j : Dr]. (aj) — (C, w — f(zl, ey Bi—1, Wy B4y e ,Zn)

holomorph ist.

(Hinweis: Betrachten Sie Funktionen f., ; mit geeigneten zi € P.)

(b) Benutzen Sie das Maximumprinzip fiir holomorphe Funktionen einer Veridnderlichen, um zu
schlieBen, dass fiir alle f € A(P) und z € P gilt

[F )] < I lloo.0p-



(c) Sei S C P eine abgeschlossene Menge mit |f(2)| < || f]lco,s fiir alle f € A(P) und z € P.
Zeigen Sie, dass 0gP C S.

Aufgabe 12 (24-2=4 Punkte)
(a) Zeigen Sie, dass eine offene Menge G C C" genau dann zusammenhéngend ist, wenn sie
wegzusammenhéngend ist.

(b) Sei U C C" offen und C' eine Zusammenhangskomponente von U. Zeigen Sie, dass 0C' C 90U
gilt.

Die Ubungsblitter finden Sie auch auf unserer Homepage:

http://www.math.uni-sb.de/ag/eschmeier /lehre/ws1516 /ft2



