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Aufgabe 9.

a) Beweisen Sie die Korn’sche Ungleichung: fiir u € W12(Q,Rd), Q C R offen
und beschréankt, gilt

/|Vu|2dx§ 2/ le(w)[? da.
Q Q

Nehmen Sie zunéchst v € C5°(€2, RY) an und integrieren Sie partiell.

b) Ist u € WH3(Q,RY) und 09 glatt, so gilt fiir alle w € ), dw glatt,

c
dr < ———— 2dx +2 2 dx.
/W|Vu| x < dist(w,89)2/9|u| T+ /Q|5(u)| x

(Hinweis: Wihlen Sie eine passende Abschneidefunktion.)

Aufgabe 10.
Sei  C R? ein beschriinktes Gebiet, f € L?(Q,R?) und A : R4 x R4 — R

symmetrisch und positiv definit.

a) Zeigen Sie die eindeutige Existenz einer Losung u € WC}ZS(Q, RY) von
/ A(e(u),e(p)) de = / fode fir alle ¢ € Wi2(Q,RY).
Q 0

b) Zeigen Sie: Ist f € WF2(Q,R?), so gehort die Losung aus a) zur Klasse
W’H_l(Q,Rd).

loc




Aufgabe 11.

Sei 2 C R? offen und beschrinkt und ug € WH2(Q, RY) mit divug = 0. Zeigen Sie:

Es existiert genau ein u € uy + Wc}lf (Q,RY) mit

/Vu:chdx:/f-gpdx:O fiir alle € W32(Q,RY).
0 0

(Hinweis: betrachten Sie v := u — uy.)




