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Aufgabe 1 (1+1+2+2=6 Punkte)
Welche der folgenden Funktionen sind holomorph auf C:

(i) (a) f: C—C, 2z 23cos(z?),
(b) f: C—C, z— exp(zz),
(c) f: C—C, z+ Re(cos(z)) +iIm(cosh(iz))?

(ii) Fiir welches fixierte a € R ist die Funktion
u: R?2 5 R, (z,9) — ay® — ya?

Realteil einer holomorphen Funktion auf C? Geben Sie, falls existent, den zugehdorigen
Imaginédrteil der holomorphen Funktion an.

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Finden Sie eine regulédre Parametrisierung ~v: R D [a, b] — C fiir die Strecke, die die Punkte —1
und —7 verbindet, und berechnen Sie
1
/ —dz.
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Aufgabe 3 (5 Punkte)

Zeigen Sie, dass fir allea € D = {z € C; |z| < 1} und fiir alle z € C\ {1/a}, falls a # 0, bzw.
z € C, falls a = 0, gilt:

(i)
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— I <1l& 2z <1,
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