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Aufgabe 13. (3 Punkte)
Wir definieren das an der Stelle ¢ € R™ konzentrierte Dirac—Maf} §, durch

da(A) == { é’ Z ; i’ fiir alle Teilmengen A C R".

a) Zeigen Sie, dass 0, ein Radon-Maf} ist.

b) Bestimmen Sie die Zerlegung von ¢, bzgl. des Lebesgue-Mafles £ in den absolut
stetigen und den singuldren Anteil (vgl. Satz 4.8).

¢) Finden Sie die Dichte von 6, bzgl. L".

Aufgabe 14. (3 Punkte)

Sei F' € C'(R) eine monoton nichtfallende Funktion. Wir definieren das Lebesgue-
Stieltjes Mafl up eines Intervalles la, bIC R durch pp(la,bl) := F(b) — F(a). Wir setzen:

pr(A) :=inf {Z pr(ly) « AC U Iy, 1) sind Intervalle} , VACR.
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a) Zeigen Sie, dass up ein Radon-MaB ist.

b) Bestimmen Sie die Zerlegung von pp bzgl. des Lebesgue-MaBles £™ in den absolut
stetigen und den singuldren Anteil (vgl. Satz 4.8).

c¢) Finden Sie die Dichte von ug bzgl. £™.

Aufgabe 15. (3 Punkte)

Sei f durch die Formel f(x) := { (1)’ i ; 8’

und den prézisen Vertreter fiir die Funktion f.

gegeben. Finden Sie alle Lebesgue-Punkte

Aufgabe 16. (2 Punkte)

Zu Satz 6.3: Es seien u, py, k € N, Radon-Mafle auf R™. Fiir jede Funktion f € C.(R")
gelte klim J fdux = [ fdu. Zeigen Sie, dass fiir alle kompakten Mengen K C R"
TORn R~

lim sup e (K) < p(K).
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Die Ubungsblitter sind auch auf unserer Homepage erhéltlich:
http://www.math.uni-sb.de/ag/fuchs/ag-fuchs.html/



