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Aufgabe 1.

Sei u ∈ C0(Rn) eine subharmonische Funktion mit lim
|x|→∞

u(x) ≤ 0. Zeigen Sie, dass u ≤ 0

in Rn gilt.

[Hinweis: Betrachten Sie eine Folge {xm} mit u(xm) → sup
x∈Rn

u(x) für m → ∞ und

benutzen Sie das Maximumprinzip für subharmonische Funktionen.]

Aufgabe 2.

Seien Ω ein beschränktes Gebiet in Rn, u ∈ C0(Ω) eine subharmonische Funktion und
B b Ω eine offene Kugel. Zeigen Sie, dass der Perron-Projektor (oder harmonische Lift)
U von u mit

U(x) =

{
Poisson Integral von u auf B,

u auf Ω−B
subharmonisch auf Ω ist.

Aufgabe 3.

Sei Ω ⊂ Rn offen und beschränkt, sei w = wx0 eine lokale Barriere in einem Punkt
x0 ∈ ∂Ω. Zeigen Sie, dass es in x0 eine globale Barriere gibt.

[Hinweis: Sei Br(x0) eine Kugel, sodass w bezüglich Br(x0) eine globale Barriere ist.
Betrachten Sie die Funktion w̃ : Ω→ R mit

w̃(x) =

{
min{w(x), γ}, x ∈ Ω ∩Br/2(x0),

γ, sonst,

wobei γ := inf{w(x) : x ∈ Ω ∩ Ar(x0)} > 0 mit Ar(x0) = Br(x0)−Br/2(x0) ist.]

Aufgabe 4.

Es Erfülle Ω in x0 ∈ ∂Ω eine äußere Kugelbedingung. Zeigen Sie, dass x0 regulär
bezüglich ∆ ist.


