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Aufgabe 1 (12 Punkte)

Sei Ω ⊂ R2 ein Gebiet und f : Ω → R harmonisch. Zeigen Sie, dass f ≡ 0 auf Ω genau
dann gilt, wenn eine offene Menge ∅ 6= U ⊂ Ω existiert mit f ≡ 0 auf U .

Aufgabe 2 (4+6=10 Punkte)

(a) Beweisen Sie Satz 6.4 aus der Vorlesung.

(b) Sei Ω ⊂ C ein Gebiet und f : Ω→ R harmonisch. Zeigen Sie die folgenden Aussage:
Hat f im Inneren ein lokales Maximum oder Minimum, so ist f konstant.

Aufgabe 3 (4+6=10 Punkte)

(a) Sei G ⊂ C ein Gebiet und seien f, g : G→ C holomorph mit Re (f) = Re (g) auf G.
Zeigen Sie, dass dann ein c ∈ R existiert mit f(z) = g(z) + ci für alle z ∈ G.

(b) Sei f : D1(0)→ C holomorph mit Re f(z) ≥ Re f(0) für alle z ∈ D1(0). Zeigen Sie,
dass f konstant ist.

Aufgabe 4 (8 Punkte)

Sei R > 1 und f : DR(0)→ C eine holomorphe Funktion. Zeigen Sie, dass
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gilt.


