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Aufgabe 1

Zeigen Sie, dass sich die mittlere Krümmung H einer konform parametrisierten Fläche
S := F (Ω) mit einer C2-Funktion F durch

H =
N · Fuu + N · Fvv

2|Fu|2

berechnen lässt. Beweisen Sie dazu zunächst, dass die Eigenwerte von dNp : TpS → TpS
(siehe Blatt 3, Aufgabe 3) auch Eigenwerte von

Λ := (DF TDF )−1DNTDF

sind.

Aufgabe 2

Seien F,G : Ω→ R3 konforme Parametrisierungen von Minimalflächen F (Ω) und G(Ω)
mit einem Gebiet Ω ⊂ R2. Falls F + iG eine holomorphe Funktion ist, nennt man F und
G konjugierte Minimalflächen.

(a) Zeigen Sie, dass Helikoid und Katenoid parametrisiert durch

F (u, v) := (a cosh(v) cos(u), a cosh(v) sin(u), av) und

G(u, v) := (−a sinh(v) sin(u), a sinh(v) cos(u), au)

mit a > 0 konjugierte Minimalfächen sind.

(b) Seien zwei konjugierte Minimalflächen F (Ω) und G(Ω) gegeben. Beweisen Sie, dass

H := cos(t)F + sin(t)G

für t ∈ R ebenfalls eine parametrisierte Minimalfläche ist.

Abgabe: Keine.


