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�E� �G¡
Pn := P(Nn) ¢ ¡£�L¤¦¥.§¨�J©�ªG«��G©#¬­� ¢ �G®¯ �J©�¬­�

Nn = {1, 2, 3, ..., n}
�
Pn

� �G¡�¡�«±°%¥­²£¬.�G© ¢ �J©a� §¨�³§¨�´«Y¡µ§ ¢ �J®t¶E® ¢ ©;·�©�¬ ⊂ ¸ �J®����J¹��G©0�
ºN»½¼ �J¾��G¡£� �G©À¿�¡£�<Á ¢ º � � ¢ ·�®�ÂÃ¹ {∅, N1, N2, ..., Nn}

�G¡£©#�P« º@Ä ¡�« º ²��lÅÆ�³§�§¨�P¡�© Pn

¬.�G¬­�JÇ
�J©¡�� §GÁ ¢ �È¹'���G�É¬­¡£²µ§ l(Pn) = n + 1
�

Ç »|Ê ¡�®i¾iË.¹�²£�J©Ì©;·�©½�G¡�©���Ç
�J²£¡��GÇ�¡�¬­�EÍt©N§�¡£Î.�³§�§��
A ⊂ Pn

¡£©
Pn

º ·��9·�© ¢ ���³§¨ªG�J©
αk := |{a ∈ A : |a| = k}|

ÏcÐ ® º ²£²�� k ∈ {0, 1, 2, ..., n}
�

¡ » ° Ð ®TÑ � ¢ �l¤¦�G®�«l·#§ º §�¡£¥­© σ ¸ ¥.© Nn

Ç�¡£² ¢ �G©M¾É¡�® ¢ ¡£��ÅÆ�³§�§¨�
Cσ := {σ(∅), σ(N1), σ(N2), ..., σ(Nn)}

¡£©
Pn

·#© ¢Ì¢ �JÒ%©�¡��G® �G©½�G¡£©#�ÓÍwÇ�Ç�¡�² ¢ ·�©#¬ 1σ : A → R ¢ ·�®�ÂÃ¹

1σ(a) :=

{

1,
Ï º ²£²£� a ∈ Cσ,

0
Á%��¥­©��Ô§

.

¼ �J¾��G¡����G©�¿�¡£� ÏcÐ ® Ï �J� §�� σ0 ∈ Sn

·�© ¢ a0 ∈ A ¢ ¡£� ¼ �JªG¡��G¹;·�©�¬­�J©
∑

a∈A

1σ0
(a) ≤ 1

·�© ¢
∑

σ∈Sn

1σ(a0) = |a0|!(n − |a0|)! .

¡£¡ » ¿�ÂÃ¹%Ë<§�ªG�G©�¿�¡£�Æ©;·�© n!
«�¡�§�Õw¡£² Ï � ¸ ¥.©Ì¡ » ¬­�G�J¡£¬­©��³§É© º ÂÃ¹Ì·�©N§¨�G© º Ç'Á%·#« ¢ ¡£�Ö ©�¬­²��G¡�ÂÃ¹,·#©�¬

n
∑

k=0

αk
(

n
k

) ≤ 1 ×ÔØ »

ªG·½�G®�¹ º ²�§��G©'�
¡�¡£¡ » °*¥.²£¬­�J®�©½¿�¡�� º ·�� ¢ �G® Ö ©�¬­²£�J¡£ÂÃ¹;·�©�¬ Ø�¢ ¡£� ¼ �GªG¡��G¹;·�©�¬

|A| ≤

(

n
[n/2]

) ·�© ¢ � ÂÃ¹�²£¡��GÙ­�J©?¿,¡£� ¢ º ® º ·�� w(Pn) =

(

n
[n/2]

)

.
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�?Ú��E�ÃÛ������#�@�����kÜÆ�G¬­�JÇ
�J©M���J¡£�J©
n Ý ¥.��¡�§�¡ ¸ �w® �G�G²�²£�EÞ º ¹�²£�J© a1, a2, a3, ..., an

��Þ0�G¡�¬­�G©¿�¡��.Á ¢ º � �p·�©N§¨�J® ¢ �G©ßÞ º ¹#²£�G© ε1a1+ε2a2+...+εnan

«Y¡µ§
εi ∈ {0, 1}

�J¡£©���Ç!�G²£¡��GÇ�¡�¬ ¸ ¥­® ¬­�G¬­�JÇ
�J©��Þ º ¹#².¹�à,ÂÃ¹�� §��G©�� (

n
[n/2]

) « º ² ¸ ¥.®�Î.¥.«Y«��G©ÆÎ º ©�©0� × Õw¡£©N¾��G¡��Gá�â��G® ��·�ÂÃ¹��J©P¿�¡����G¡�©��pâ��J®�Ç�¡�© ¢ ·�©�¬ªJ·ÌÍw· Ï ¬ º Ç!� Ø ªG·½��ÂÃ¹ º<ã �G© »
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�?ä�åL�æ�,çl�����#�@�����k�
�9���J¡

X
�G¡�©�� ¯ �J©�¬­�Æ«�¡�§

n2 + 1
�
²��G«��G©N§¨�J©'��°*�J®�©��J®����J¡£�J© º · Ï

X
ªJ¾��G¡ ¸ ¥­²£²�� §ÃË<© ¢ ¡£¬.� ×æè » ¶E® ¢ ©;·�©�¬.�G© �,≺

¬­�J¬­�GÇ!�G©0�ÆÞ0�G¡�¬­�G©�¿�¡£�<Á ¢ º ��� X
�G¡£©#�lé¦�G¡£²�«Y�J©�¬­�

T
«Y¡µ§

n + 1
�
²£�J«Y�J©N§¨�G©½Ç!�G��¡µ§¨ª³§RÁ%��¥ ¢ º � � ÏcÐ ® º ²£²�� x, y ∈ T

x � y ⇒ x ≺ y

¬­¡�²�§GÁ�¥ ¢ �G® ¢ º ��� ÏcÐ ® º ²�²£� x, y ∈ T
x � y ⇒ y ≺ x¬­¡�²�§G� × Õ´¡£©N¾��G¡£�Já�êw·#§�ªG�G©?¿�¡�� ¢ º �´ët¡£²µ¾i¥.® §¨¹½ì��G«�« ºN»

z|{~}��*���
�îí~�P��ï������#�@����� ¼ �G��ÂÃ¹#®��G¡�Ç
�J©ð¿�¡�� ¢ ¡£�lÜ�® º Ý ¹��J© º · Ï N4 = {1, 2, 3, 4}
Ç#¡£� º · Ïpñ ��¥<ò«�¥­® Ý ¹�¡£�<�

zM�¦�*���
�*óÉët¥­©�©��J®��Ô§ º ¬�Á ¢ �G©îô,��êw¥ ¸ �J«LÇ
�J®wô.õ­õ­ö ×c¸ ¥­® ¢ �G®9â�¥­® ²£�J��·�©�¬ »÷½ø
ù �,ú¦���*�*ó�¹N§�§ Ý á�û.û@¾9¾9¾��ü« º §�¹'�ü·#©�¡µò���Ç'� ¢ �ýû º ¬;û<¬­�JÎ.�J²£�G®¨û.ì~��Õtþ´��ûÅ´¥­«LÇ�¡�© º §¨¥.®�¡£Î�û.Å´¥­«LÇ�¡�© º §�¥­®�¡�Î Ê ¿#õ­ö��ü¹N§¨«�²


