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Aufgabe 1. Sei D = {z ∈ C
∣∣ |z| < 1} und f : D → D eine holomorphe Funktion die

f(a) = a und f(b) = b für zwei Punkte a, b ∈ D erfüllt. Zeigen Sie, dass f(z) = z für alle
z ∈ D gelten muss.

Aufgabe 2. Sei G eine diskrete Untergruppe von (C,+). Zeigen Sie, dass dann eine der
folgenden Aussagen gilt

(1) G = {0}
(2) Es gibt ein w 6= 0 in G und G = {nw | n ∈ Z}
(3) Es gibt zwei über R unabhängige Elemente w1, w2 ∈ G, so dass G = {n1w1 +

n2w2 | n1, n2 ∈ Z} ist.

Aufgabe 3. Es sei f(z) = 1
1−z2 + 1

3−z . Bestimmen Sie die Laurententwicklung von f

(a) im Kreisring 1 < |z| < 3
(b) im Kreisring 1 < |z − 2| < 3

Aufgabe 4. Berechnen Sie die folgenden Integrale

(a)

∫ ∞
0

t2 + 1

t4 + 1
dt

(a)

∫ ∞
0

cos(t)

t2 + a2
dt mit a ∈ R

(a)

∫ ∞
−∞

eiπt

t2 + 2t+ 2
dt

(a)

∫ ∞
0

t cos(t)

t2 − 2πt+ a
dt mit a > π2


