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Aufgabe 1. Berechnen Sie Real- und Imaginärteil der folgenden Funktionen und skizzieren
Sie die Niveaulinien.

(a) f : C∗ → C, z 7→ 1
z

(b) g : C∗ → C, z 7→ 1
2

(
z + 1

z

)
Aufgabe 2. Zeigen Sie, dass jede Potenzreihe

P (z) =
∞∑
ν=0

aν(z − z0)ν

im Inneren ihres Konvergenzkreises komplex differenzierbar ist.

Aufgabe 3. Betrachten Sie die gebrochen rationale Funktion

w(z) =
λz − 1

λ− z
.

Bestimmen Sie alle λ ∈ R für die gilt: |z| < 1⇔ |w(z)| < 1.

Aufgabe 4. Es sei G ein Gebiet und f : G → C eine komplex differenzierbare Funktion.
Zeigen Sie, dass f bereits auf G konstant ist, falls Re(f) oder Im(f) oder |f | auf G konstant
ist.


