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Aufgabe 1. Sei G ⊂ C ein Gebiet und seien a, b ∈ C \ G in der selben Zusammenhangs-
komponente von C \G. Zeigen Sie, dass die Funktion

z 7→ z − a
z − b

einen holomorphen Logarithmus auf G hat.

Aufgabe 2. Bestimmen Sie alle möglichen Werte von

log((1 + i)3), log((3− 4i)4), 2−i, (−1)
√
i

Aufgabe 3. Geben Sie möglichst große Gebiete an auf denen√
Log(z), Log(1 + 3

√
z),

√
z +
√
z

definiert ist.

Aufgabe 4. Es sei f : C→ C eine nicht-konstante ganze holomorphe Funktion. Für α > 0
sei

Dα = {z ∈ C
∣∣ |f(z)| < α}

Zeigen Sie:

(a) Jede Zusammenhangskomponente von Dα ist einfach zusammenhängend.
(b) Jede beschränkte Zusammenhangskomponente von Dα enthält eine Nullstelle von f .
(c) Ist f ein Polynom, so ist Dα für hinreichend große α ein einfach zusammenhängendes

Gebiet.


