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Aufgabe 1. Ist die folgende simultane Kongruenz lösbar? Falls ja, bestimmen Sie alle
Lösungen.

x ≡ 1 mod 10

x ≡ 13 mod 22

x ≡ 46 mod 55

Aufgabe 2. (a) Sei L/K eine endliche Körpererweiterung, so dass p = [L : K] prim ist.
Zeigen Sie, dass ein α ∈ L existiert mit L = K(α).

(b) Sei L/K eine endliche Körpererweiterung vom Grad [L : K] = 2k. Sei f ∈ K[x] ein
Polynom vom Grad 3, welches in L eine Nullstelle hat. Zeigen Sie, dass f bereits
eine Nullstelle in K hat.

Aufgabe 3. Sei α ∈ C mit α3 + 2α − 1 = 0. Es ist α algebraisch über Q. Bestimmen Sie
das Minimalpolynom von α sowie das von α2 + α

Aufgabe 4. Seien α, β ∈ C, sowie m,n ∈ N mit ggT(m,n) = 1 und αm = 2, βn = 3. Zeigen
Sie, dass Q(α, β) = Q(α · β) ist und bestimmen Sie das Minimalpolynom von α · β.


